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4.1 Es sei G C C ein Gebiet und f eine konforme Abbildung von G auf D. Zeigen Sie, dass A\g(2) |dz| :=
Ap(f(2)) |f'(2)||dz| die maximale regulidre konforme Metrik auf G mit k), < —1 ist. Insbesondere ist
AG(z) |dz| unabhéngig von der Wahl der konformen Abbildung f.

Bestimmen Sie Ag(2) |dz| fir G = Kr(z0) = {2 € C : |z—2z)| < R} und fiir G = {z € C : Im (z) > 0}.
(2+142 P.)

4.2 Es sei A(2) |dz| eine regulére konforme Pseudo-Metrik und u(z) |dz| eine reguléire konforme Metrik auf
D mit kx(2) < ku(z) <0 fiir alle z € D. Ferner seien A und p stetige Funktionen auf D mit p(z) > 0
fiir alle z € 0D und A(2) < u(z) fur alle z € ID. Zeigen Sie: A(z) < p(z) fiir alle z € D. (4P)

(Hinweis: Analysieren Sie den Beweis des Lemmas von Ahlfors.)

4.3 Beweisen oder widerlegen Sie folgende Aussagen:

(a) Es sei A(2)|dz| eine regulidre konforme Metrik auf D mit konstanter Kriitmmung —1. Dann ist
A= Ap.
(b) Es sei A(2) |dz| eine regulére konforme Pseudo—Metrik auf einem Gebiet G C C mit k) < —1 und

f + G — D eine holomorphe Funktion. Dann ist u(z)|dz| := A(z) |f(2)| |dz| eine Pseudo—Metrik
auf G mit x, < —1.

(c) Es seien A(z) |dz| und p(2) |dz| regulire konforme Pseudo-Metriken auf D mit sy (z) < k,(2) fiir
alle z € D. Ferner seien A und p stetige Funktionen auf D mit u(z) > 0 fiir alle z € 9D und
A(z) < p(z) fur alle z € OD. Dann gilt A\(z) < p(z) fiir alle z € D. (1+1+2 P.)

44 Esseir > 1 und K, := {2z € C : |z| < r}. Die Funktion f sei holomorph in K, mit f(ID) C D und
f(1) = 1. Zeigen Sie:
] i L= L (2)]
PO =l inf ===
(4P)



